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Exercice 1 :

a) Etudier la lipschitzienité locale de la fonction f définie sur R par f (y) = 3/]y].

, _ _ 22 sit>0
b) Vérifier que la fonction y définie sur R par y (t) =
0 sit<0

est solution de I’équation ' (t) = 31/|y (t)| avec la condition initiale y (0) = 0.

c¢) Discuter le résultat.
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Exercice 2 :
On considére I’équation différentielle 3/ = ¢ + y2.
a) Justifier existence et 1'unicité d’une solution maximale sur |a, b| qui vérifie y (0) = 0.
b) Montrer que b est finie (b < 400).

¢) On accepte que lirgl [Ty?(s)ds = +00,a > a. En déduire que lirgl y (t) = +o0.
t—b~ t—b~
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