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Faculté de Mathématiques 2�eme Lic, ST, GP, Section C

Série d�exercices N� 2 : Fonctions élémentaires

Exercice 1 : Démontrer les relations suivantes :

a) jsin zj =
p
ch2y � cos2 x; b) jcos zj =

p
ch2y � sin2 x;

c) jsh zj =
p
ch2x� cos2 y; d) jch zj =

p
ch2x� sin2 y:

Exercice 2 : Véri�er que si z0 = � + i Log
�
2 +

p
5
�
; alors jsin z0j = 2:

Exercice 3 : Séparer les parties réelles et imaginaires des fonctions suivantes :

a) f (z) = e�z; b) f (z) = sin z; c) f (z) = 2z2 ; d) f (z) = ch(z � i) ; e) f (z) = z2�i:

Exercice 4 : Trouver toutes les valeurs z = x+ iy telles que

i) sin z soit réel, ii) shz soit imaginaire pur.

Exercice 5 : Démontrer que e(Log z) = z et montrer que

l�égalité Log(ez) = z n�est pas toujours véri�ée.

Exercice 6 : Résoudre dans C les équations suivantes :

a) sin z = 4
3
i, b) shz = i

2
, c) ez = �2, d) ez = 1 + i

p
3.

Exercice 7 : Calculer ii; (1� i)3�3i ; Log(1 + i) :

Exercice 8 : Soit f (z) = z2, en utilisant la dé�nition de la limite, montrer que

lim
z!i

f (z) = �1:

Exercice 9 : Calculer les limites suivantes :

a) lim
z!�

4

cos (2z)

ch (iz) + i sh (iz)
, b) lim

z!�i�
2

e2z

ez + i
.

Exercice 10 : Montrer que la limite lim
z!0

z

z
n�existe pas.
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